
ZADA^A NA BROJOT SIGMA 104_FORMULACIJA 
Neka ,a b  se prirodni broevi takvi {to  

( , )
( , )
a b

a b
a b

= -NZS
NZD

.                      (*) 

 Doka`i deka 2( , ) ( , )a b a b=NZS NZD .  

 Re{enie. Neka a  i b  se prirodni broevi koi go ispolnuvaat uslovot od zada~ata, i 

neka  ( , )a b d=NZD . Spored defincijata na NZD , postojat edinstveni x  i y  takvi {to 

( , ) 1x y =NZD  i ,a dx b dy= = . No toga{  

( , ) ( , ) ( , )a b dx dy d x y dxy= = =NZS NZS NZS . 

Sega ravenstvoto (*) go dobiva oblikot  

dxy
dx dy

d
= - , t.e. xy dx dy= - .                 (1) 

 Neka ( , )d y k=NZD . Povtorno od defincijata na NZD , postojat edinstveni u  i v  takvi 

{to ( , ) 1u v =NZD  i  

d ku= , y kv= . 

 Bidej}i ( , ) 1x y =NZD  i |v y , dobivame deka ( , ) 1x v =NZD  i ( , ) 1x k =NZD . No, sega (1) go 

dobiva oblikot  
xkv kux kukv= -  

xv ux kuv= -  

xv kuv ux+ =  

( )v x ku ux+ =  

 Od ( , ) ( , ) 1v u v x= =NZD NZD  i |v ux  , dobivame 1v=  odnosno  

( 1) ( 1)
( )( 1) .

x ku ux
ux x ku k k

x u k u k
x k u k

+ =
- - + =

- - - =
- - =

 

No, bidej}i ( , ) 1x k =NZD , dobivame 1x k- = i 1u k- = , t.e. kone~no 1x k= + , 1u k= + , y k= , 

( 1)d k k= + , odnosno  
2

2
( 1)
( 1)

a k k
b k k
= +
= +

 

i  
2 2 2 2 2, ) ( 1) [ ( 1)] ( , )a b k k k k d a b= + = + = =NZS( NZD , 

{to treba{e da se doka`e.    
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Neka p  e priroden broj, takov {to 2 1p-  e prost broj. Doka`i deka zbirot 

na pozitivnite deliteli na brojot 12 (2 1)p pn -= -   koi se pomali od n  e 

ednakov na n .  



 Re{enie. ]e vovedeme oznaka 2 1pq= - . Bidej}i 12pn q-=  i q  e prost broj, deliteli na 

brojot n  koi se pomali od nego se   
1

2
1,2,...,2

,2 ,...,2

p

pq q q

-

-  

Zbirot na broevite od prvata (gornata redica) e 
1 11 2 3 ... 2 (2 1)(1 2 3 ... 2 ) 2 1p p pA q- -= + + + + = - + + + + = - = , 

 a zbirot na broevite od dolnata redica e  
2 2 1 12 ... 2 (2 1)(1 2 ... 2 ) (2 1) 2p p p pB q q q q q q q- - - -= + + + = - + + + = - = - . 

 Za nivniot zbir imame  
A B q n q n+ = + - = , 

{to treba{e da se doka`e.  
 


